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Ïóñòü p, q è r � âåùåñòâåííûå ôóíêöèè íà R+ = [0,∞), ïðè÷åì p(x) 6= 0, w(x) > 0
ïî÷òè âñþäó íà R+, ôóíêöèè p−1 := 1

p
, q è w ëîêàëüíî ñóììèðóåìû íà R+, à r �

êîìïëåêñíîçíà÷íàÿ ëîêàëüíî ñóììèðóåìàÿ íà R+ ôóíêöèÿ. Ñèìâîëîì L0 îáîçíà-
÷èì ìèíèìàëüíûé çàìêíóòûé ñèììåòðè÷åñêèé îïåðàòîð â ïðîñòðàíñòâå L2(R+; w),
ïîðîæäåííûé äèôôåðåíöèàëüíûì âûðàæåíèåì

l[f ] = w−1|−[p(f ′ − rf)]′ − r̄p(f ′ − rf) + qf(x).

Èçâåñòíî, ÷òî âåðõíåå (íèæíåå) äåôåêòíîå ÷èñëî n+ (n−) îïåðàòîðà L0 ðàâíî ëèáî
1, ëèáî 2, ïðè÷åì n+ = n−. Ñëåäóÿ Ã. Âåéëþ [1], â ïåðâîì ñëó÷àå ãîâîðÿò, ÷òî äëÿ
âûðàæåíèÿ èìååò ìåñòî ñëó÷àé ïðåäåëüíîé òî÷êè, à âî âòîðîì ñëó÷àå � ïðåäåëüíîãî
êðóãà.

Â 2010 ãîäó èñïîëíÿåòñÿ 100 ëåò ñî äíÿ ðîæäåíèÿ ðàáîòû Ã. Âåéëÿ [1], ãäå
âïåðâûå ïîÿâèëàñü êëàññèôèêàöèÿ ïðåäåëüíàÿ òî÷êà�ïðåäåëüíûé êðóã (äëÿ ñëó÷àÿ
w ≡ 1, r ≡ 0). Íàñòîÿùèé äîêëàä ïîñâÿùåí ñîâðåìåííîìó ñîñòîÿíèþ âîïðîñà î íåîá-
õîäèìûõ è äîñòàòî÷íûõ óñëîâèÿõ íà êîýôôèöèåíòû p, q, r è w,îáåñïå÷èâàþùèå ñëó-
÷àè ðåàëèçàöèè ïðåäåëüíîé òî÷êè èëè ïðåäåëüíîãî êðóãà.

Ëèòåðàòóðà:
[1] Weyl H. �Uber gew�ohnliche Di�erentialgleichungen mit Sigularit�aten und die

zugeh�origen Entwicklungen willk�urlicher Funktionen// Math. Ann. V. 68. 1910. S. 222�
269.

Ðàáîòà âûïîëíåíà ïðè ôèíàíñîâîé ïîääåðæêå ãðàíòîâ ÐÔÔÈ 07-01-00192-àá, ÐÔ-
ÔÈ 08-01-00595à è ÍØ-2372.2008.1

1


