
òÅÛÅÎÉÅ ÓÔÏÈÁÓÔÉÞÅÓËÉÈ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÁÌØÎÙÈ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÊ

òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÓÔÏÈÁÓÔÉÞÅÓËÏÅ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÁÌØÎÏÅ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅ

dXt = a(t;Xt)dt+ b(t;Xt)dWt; t ∈ [0; T ]: (1)

ëÁË É ÒÁÎÅÅ, ÐÒÅÄÐÏÌÁÇÁÅÔÓÑ, ÞÔÏ ÉÍÅÅÔÓÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÅ ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï
(
;F ;P) Ó ÆÉÌØÔÒÁÃÉÅÊ {Ft; t ≥ 0} É ×ÉÎÅÒÏ×ÓËÉÊ ÐÒÏÃÅÓÓ Wt; t ≥ 0, ÓÏÇÌÁÓÏ×ÁÎÎÙÊ
Ó ÆÉÌØÔÒÁÃÉÅÊ É ÔÁËÏÊ, ÞÔÏ Wt−Ws ÎÅ ÚÁ×ÉÓÉÔ ÏÔ Fs ÐÒÉ t > s. úÁÄÁÎÙ ÂÏÒÅÌÅ×ÓËÉÅ
ÆÕÎËÃÉÉ a(t; x) É b(t; x) Ä×ÕÈ ÐÅÒÅÍÅÎÎÙÈ.

ðÏÓËÏÌØËÕ ÓÔÏÈÁÓÔÉÞÅÓËÉÊ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÁÌ ÓÁÍÏÓÔÏÑÔÅÌØÎÏÇÏ ÓÍÙÓÌÁ ÎÅ ÉÍÅÅÔ,
ÎÅÏÂÈÏÄÉÍÏ ÏÂßÑÓÎÉÔØ, ÞÔÏ ÐÏÎÉÍÁÅÔÓÑ ÐÏÄ ÚÁÐÉÓØÀ (1) É ÞÔÏ ÔÁËÏÅ ÒÅÛÅÎÉÅ ÓÔÏ-
ÈÁÓÔÉÞÅÓËÏÇÏ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÁÌØÎÏÇÏ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ Ó ÎÁÞÁÌØÎÙÍ ÕÓÌÏ×ÉÅÍ X0 = ~X0(!), ÇÄÅ
~X0 ÉÚÍÅÒÉÍÁ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ F0.

éÔÁË, ÍÙ ÈÏÔÉÍ, ÞÔÏÂÙ ×ÙÐÏÌÎÑÌÉÓØ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÔÒÅÂÏ×ÁÎÉÑ:
1) ðÒÏÃÅÓÓ Xt(!) ÐÒÏÇÒÅÓÓÉ×ÎÏ ÉÚÍÅÒÉÍ.

2) P
(∫ T

0
|a(t;Xt)| dt <∞

)
= 1; P

(∫ T

0
b2(t;Xt) dt <∞

)
= 1:

3) ó ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀ 1 ÄÌÑ ×ÓÅÈ t ∈ [0; T ]

Xt = ~X0 +
∫ t

0
a(s;Xs) ds+

∫ t

0
b(s;Xs) dWs: (2)

äÌÑ ÄÁÌØÎÅÊÛÅÇÏ ÐÏÎÁÄÏÂÉÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÁÑ
úÁÄÁÞÁ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÜË×É×ÁÌÅÎÔÎÙÈ ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ÐÒÏÃÅÓÓÏ× f1(s; !) , f2(s; !)

Ó ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀ 1 ÓÏ×ÐÁÄÁÀÔ ÓÔÏÈÁÓÔÉÞÅÓËÉÅ ÉÎÔÅÇÒÁÌÙ
∫ t

0 fi(s; !) dWs, i = 1; 2.
ïÔÓÀÄÁ ×ÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ ×ÓÑËÉÊ ÐÒÏÃÅÓÓ ÜË×É×ÁÌÅÎÔÎÙÊ ÒÅÛÅÎÉÀ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ (2) ÓÁÍ

ÂÕÄÅÔ ÒÅÛÅÎÉÅÍ ÜÔÏÇÏ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ. á ÔÁË ËÁË ÐÒÁ×ÁÑ ÞÁÓÔØ (2) ÜË×É×ÁÌÅÎÔÎÁ ÌÅ×ÏÊ É
ÎÅÐÒÅÒÙ×ÎÁ Ó ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀ 1, ÔÏ ÄÌÑ ×ÓÑËÏÇÏ ÒÅÛÅÎÉÑ ÓÔÏÈÁÓÔÉÞÅÓËÏÇÏ ÄÉÆÆÅÒÅÎ-
ÃÉÁÌØÎÏÇÏ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÜË×É×ÁÌÅÎÔÎÏÅ ÅÍÕ ÎÅÐÒÅÒÙ×ÎÏÅ. ðÏÜÔÏÍÕ ÄÁÌÅÅ
ÍÙ ÂÕÄÅÍ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÔØ ÔÏÌØËÏ ÎÅÐÒÅÒÙ×ÎÙÅ ÒÅÛÅÎÉÑ (2).

ôÅÏÒÅÍÁ 1 (ôÅÏÒÅÍÁ ÓÕÝÅÓÔ×Ï×ÁÎÉÑ É ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÏÓÔÉ.) ðÕÓÔØ a(t; x) É b(t; x) {
ÂÏÒÅÌÅ×ÓËÉÅ ÆÕÎËÃÉÉ ÎÁ [0; T ]× R1, ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÀÝÉÅ ÐÒÉ ÎÅËÏÔÏÒÏÍ K > 0 É ×ÓÅÈ
t ∈ [0; T ] ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÕÓÌÏ×ÉÑÍ:
1)(õÓÌÏ×ÉÅ ìÉÐÛÉÃÁ:) äÌÑ ÌÀÂÙÈ x; y ∈ R1

|a(t; x)− a(t; y)|+ |b(t; x)− b(t; y)| ≤ K|x− y|:
2) äÌÑ ÌÀÂÏÇÏ x ∈ R1

a2(t; x) + b2(t; x) ≤ K2(1 + x2):
ôÏÇÄÁ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÒÅÛÅÎÉÅ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ (2) É ÅÓÌÉ Xt É Yt { Ä×Á ÎÅÐÒÅÒÙ×ÎÙÈ ÒÅÛÅÎÉÑ,
ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÉÅ ÏÄÎÏÍÕ É ÔÏÍÕ ÖÅ ÎÁÞÁÌØÎÏÍÕ ÕÓÌÏ×ÉÀ ~X0, ÔÏ

P( sup
0≤t≤T

|Xt − Yt| = 0) = 1:
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äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. äÏÐÏÌÎÉÔÅÌØÎÏ ÐÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ E ~X0 <∞ É ÕÓÔÁÎÏ×ÉÍ, ÞÔÏ ÔÏ-
ÇÄÁ supt∈[0;T ] EX2

t <∞. ïÂÝÉÊ ÓÌÕÞÁÊ ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ÐÅÒÅÈÏÄÏÍ Ë ÐÒÅÄÅÌÕ ÏÔ ÕÒÅÚÁÎÎÙÈ
ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ×ÅÌÉÞÉÎ.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÓÕÝÅÓÔ×Ï×ÁÎÉÑ ÐÒÏ×ÏÄÉÔÓÑ ÍÅÔÏÄÏÍ ÐÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÙÈ ÐÒÉÂÌÉ-
ÖÅÎÉÊ. îÕÌÅ×ÏÅ ÐÒÉÂÌÉÖÅÎÉÅ X(0)

t ≡ ~X0, Á ÄÁÌÅÅ

X(n)
t = ~X0 +

∫ t

0
a(s;X(n−1)

s ) ds+
∫ t

0
b(s;X(n−1)

s ) dWs:

ðÕÓÔØ 0 ≤ t ≤ T , ÏÃÅÎÉÍ

E|X(1)
t −X(0)

t |2 = E
[∫ t

0
a(s;X(0)

s ) ds+
∫ t

0
b(s;X(0)

s ) dWs

]2
≤

÷ÏÓÐÏÌØÚÕÅÍÓÑ ÔÅÍ, ÞÔÏ (u + v)2 ≤ 2u2 + 2v2, ÚÁÔÅÍ ÐÒÉ ÏÃÅÎËÅ ÐÅÒ×ÏÇÏ ÓÌÁÇÁÅÍÏÇÏ
ÐÒÉÍÅÎÉÍ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï ëÏÛÉ-âÕÎÑËÏ×ÓËÏÇÏ, ÄÌÑ ×ÔÏÒÏÇÏ { Ó×ÏÊÓÔ×Á ÉÎÔÅÇÒÁÌÁ éÔÏ,
Á ÔÁËÖÅ ÉÓÐÏÌØÚÕÅÍ ÕÓÌÏ×ÉÅ 2) ÔÅÏÒÅÍÙ.

≤ 2E
(∫ t

0
a(s;X(0)

s ) ds
)2

+ 2E
(∫ t

0
b(s;X(0)

s ) dWs

)2
≤

≤ 2tE
∫ t

0
a2(s;X(0)

s ) ds+ 2E
∫ t

0
b2(s;X(0)

s ) ds ≤ 2(T + 1)TK2(1 + E ~X2
0 ) = C:

áÎÁÌÏÇÉÞÎÏ ÏÃÅÎÉÍ

E|X(n+1)
t −X(n)

t |2 = E
(∫ t

0
[a(s;X(n)

s )− a(s;X(n−1)
s )] ds+

∫ t

0
[b(s;X(n)

s )− b(s;X(n−1)
s )] dWs

)2
≤

≤ 2E
(∫ t

0
[a(s;X(n)

s )− a(s;X(n−1)
s )] ds

)2
+ 2E

(∫ t

0
[b(s;X(n)

s )− b(s;X(n−1)
s )] dWs

)2

óÎÏ×Á ÐÏÌØÚÕÅÍÓÑ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×ÏÍ ëÏÛÉ-âÕÎÑËÏ×ÓËÏÇÏ, Ó×ÏÊÓÔ×ÁÍÉ ÉÎÔÅÇÒÁÌÁ éÔÏ É
ÕÓÌÏ×ÉÅÍ 1) ÔÅÏÒÅÍÙ, ÞÔÏ ÄÁÅÔ ÏÃÅÎËÕ Ó×ÅÒÈÕ

2tE
∫ t

0
[a(s;X(n)

s )− a(s;X(n−1)
s )]2 ds+ 2E

∫ t

0
[b(s;X(n)

s )− b(s;X(n−1)
s )]2 ds ≤

≤ 2tK2
∫ t

0
E|X(n)

s −X(n−1)
s |2 ds+2K2

∫ t

0
E|X(n)

s −X(n−1)
s |2 ds ≤ L

∫ t

0
E|X(n)

s −X(n−1)
s |2 ds;

ÇÄÅ L = 2(T + 1)K2:
ïÔÓÀÄÁ ×ÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ

E|X(n+1)
t −X(n)

t |2 ≤ C (Lt)n
n! : (3)

íÙ ÈÏÔÉÍ ÄÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÅÍÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÓÈÏÄÉÔÓÑ ÒÁ×ÎÏÍÅÒÎÏ
ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ [0; T ] Ó ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀ 1. äÌÑ ÜÔÏÇÏ ÏÃÅÎÉÍ

P( sup
0≤t≤T

|X(n+1)
t −X(n)

t | > n−2) ≤ n4E( sup
0≤t≤T

|X(n+1)
t −X(n)

t |)2:
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åÓÌÉ ÒÑÄ ÉÚ ÜÔÉÈ ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔÅÊ ÓÈÏÄÉÔÓÑ, ÔÏ ×ÏÓÐÏÌØÚÏ×Á×ÛÉÓØ ÌÅÍÍÏÊ âÏÒÅÌÑ-ëÁÎÔÅÌÌÉ,
ÍÙ ÐÏÌÕÞÉÍ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔØ c ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀ 1 Ë ÎÅÐÒÅÒÙ×ÎÏÍÕ ÐÒÏÃÅÓÓÕ Xt.

ðÏÓËÏÌØËÕ sup0≤t≤T |X(n+1)
t −X(n)

t | ÎÅ ÐÒÅ×ÏÓÈÏÄÉÔ

sup
0≤t≤T

∫ t

0
|a(s;X(n)

s )− a(s;X(n−1)
s )| ds+ sup

0≤t≤T
|
∫ t

0
(b(s;X(n)

s )− b(s;X(n−1)
s )) dWs|;

ÓÎÏ×Á ÏÃÅÎÉ×ÁÅÍ

E( sup
0≤t≤T

|X(n+1)
t −X(n)

t |)2 ≤ 2E( sup
0≤t≤T

∫ t

0
|a(s;X(n)

s )− a(s;X(n−1)
s )| ds)2+

+2E( sup
0≤t≤T

|
∫ t

0
(b(s;X(n)

s )− b(s;X(n−1)
s )) dWs|)2

ðÒÉ ÏÃÅÎËÅ ÐÅÒ×ÏÇÏ ÉÎÔÅÇÒÁÌÁ ÉÓÐÏÌØÚÕÅÔÓÑ, ËÁË É ÒÁÎØÛÅ, ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï ëÏÛÉ-âÕÎÑËÏ×ÓËÏÇÏ
É ÕÓÌÏ×ÉÅ ìÉÐÛÉÃÁ ÄÌÑ ÆÕÎËÃÉÊ a É b. äÌÑ ×ÔÏÒÏÇÏ ÉÎÔÅÇÒÁÌÁ ×ÏÓÐÏÌØÚÕÅÍÓÑ ÔÅÍ,
ÞÔÏ Zt =

∫ t
0 f(s; !) dWs Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÍÁÒÔÉÎÇÁÌÏÍ, ÅÓÌÉ

∫ t
0 Ef 2(t; !) dt < ∞. óÌÅÄÏ×Á-

ÔÅÌØÎÏ, ÍÏÖÎÏ ÐÒÉÍÅÎÉÔØ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï

E( sup
0≤t≤T

|Zt|)p ≤
( p
p− 1

)p
sup

0≤t≤T
E|Zt|p:

ðÒÉ p = 2 ÐÏÌÕÞÁÅÍ

E( sup
0≤t≤T

|
∫ t

0
f(s; !) dWs|)2 ≤ 4E

∫ T

0
f 2(t; !) dt:

ó ÐÏÍÏÝØÀ ÏÃÅÎËÉ (3) ÉÍÅÅÍ

E( sup
0≤t≤T

|X(n+1)
t −X(n)

t |)2 ≤ C1
(LT )n
n! ; C1 = C(2T + 8)K2:

ôÁË ËÁË ∑
n
C1

(LT )n
n! n4 <∞;

ÔÏ Ó ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀ 1 ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ Xt = limn→∞X(n)
t × ÓÍÙÓÌÅ ÒÁ×ÎÏÍÅÒÎÏÊ ÓÈÏÄÉÍÏ-

ÓÔÉ. úÁÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ ÉÍÅÅÔ ÍÅÓÔÏ ÒÁ×ÎÏÍÅÒÎÁÑ ÎÁ ËÁÖÄÏÍ ËÏÎÅÞÎÏÍ ÉÎÔÅÒ×ÁÌÅ ÓÈÏÄÉ-
ÍÏÓÔØ É × ÓÒÅÄÎÅÍ Ë×ÁÄÒÁÔÉÞÎÏÍ. òÅÁÌÉÚÁÃÉÉ Xt ÎÅÐÒÅÒÙ×ÎÙ Ó ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀ 1, ÜÔÏ
ÐÒÏÇÒÅÓÓÉ×ÎÏ ÉÚÍÅÒÉÍÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ.

õÂÅÄÉÍÓÑ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏ ÒÅÛÅÎÉÅ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ (2).
÷ÓÐÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ

X(n)
t = ~X0 +

∫ t

0
a(s;X(n−1)

s ) ds+
∫ t

0
b(s;X(n−1)

s ) dWs:

ìÅ×ÁÑ ÞÁÓÔØ ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë Xt, Á ÐÒÁ×ÁÑ Ë ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÉÍ ÉÎÔÅÇÒÁÌÁÍ Ó Xt ×ÍÅÓÔÏ
X(n−1)
t (ÓÈÏÄÉÍÏÓÔØ × ÓÒÅÄÎÅÍ Ë×ÁÄÒÁÔÉÞÎÏÍ).
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äÏËÁÖÅÍ ÔÁËÖÅ, ÞÔÏ sup0≤t≤T EX2
t <∞. ÷ÏÓÐÏÌØÚÕÅÍÓÑ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×ÏÍ (a+b+c)2 ≤

3(a2 + b2 + c2), ÔÏÇÄÁ

E(X(n)
t )2 ≤ 3[E ~X2

0 + E
(∫ t

0
a(s;X(n−1)

s ) ds
)2

+ E
(∫ t

0
b(s;X(n−1)

s ) dWs

)2
] ≤

≤ 3E ~X2
0 + 3(t+ 1)K2

∫ t

0
(1 + E(X(n−1)

s )2) ds ≤ ~C + C ′
∫ t

0
E(X(n−1)

s )2 ds:

ïÔÓÀÄÁ ×ÙÔÅËÁÅÔ

E(X(1)
t )2 ≤ ~C + C ′tE ~X2

0 ; E(X(2)
t )2 ≤ ~C + C ′

∫ t

0
E(X(1)

s )2 ds ≤ ~C(1 + C ′t+ (C ′t)2

2 :

ïËÏÎÞÁÔÅÌØÎÏ ÉÍÅÅÍ E(X(n)
t )2 ≤ ~CeC′T .

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÏÓÔÉ ÏÐÉÒÁÅÔÓÑ ÎÁ ÓÌÅÄÕÀÝÕÀ ÌÅÍÍÕ.

ìÅÍÍÁ 1 åÓÌÉ  ≥ 0, �(t) ≥ 0, �(t) ≥ 0, ÔÏ ÉÚ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Á

�(t) ≤  +
∫ t

0
�(s)�(s) ds

ÓÌÅÄÕÅÔ
�(t) ≤  exp

{∫ t

0
�(s) ds

}
:

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÌÅÍÍÙ. ðÒÉ  > 0 ÐÒÅÏÂÒÁÚÕÅÍ ÉÓÈÏÄÎÏÅ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï Ë ×ÉÄÕ

�(t)�(t)
 +

∫ t
0 �(s)�(s) ds

≤ �(t)

É ÐÒÏÉÎÔÅÇÒÉÒÕÅÍ ÏÂÅ ÞÁÓÔÉ. ðÏÌÕÞÉÍ

ln[ +
∫ t

0
�(s)�(s) ds]− ln  ≤

∫ t

0
�(s) ds:

ïÔÓÀÄÁ
 +

∫ t

0
�(s)�(s) ds ≤  exp

{∫ t

0
�(s) ds

}
;

ÞÔÏ É ÄÁÅÔ ÔÒÅÂÕÅÍÙÊ ÒÅÚÕÌØÔÁÔ.
ðÒÏÄÏÌÖÉÍ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÔÅÏÒÅÍÙ.
ðÕÓÔØ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÀÔ Ä×Á ÎÅÐÒÅÒÙ×ÎÙÈ ÒÅÛÅÎÉÑ Xt É Yt:

Xt = ~X0 +
∫ t

0
a(s;Xs) ds+

∫ t

0
b(s;Xs) dWs:

Yt = ~X0 +
∫ t

0
a(s; Ys) ds+

∫ t

0
b(s; Ys) dWs:
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ôÏÇÄÁ, ÄÅÊÓÔ×ÕÑ ÔÁË ÖÅ, ËÁË ÐÒÉ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Å ÓÕÝÅÓÔ×Ï×ÁÎÉÑ ÒÅÛÅÎÉÑ, ÍÙ ÐÏÌÕ-
ÞÉÍ

E|Xt − Yt|2 ≤ L
∫ t

0
E|Xs − Ys|2 ds:

ðÒÉÍÅÎÉÍ ÌÅÍÍÕ, ÐÏÌÏÖÉ×  = 0, �(t) = E|Xt − Yt|2, �(t) ≡ 1. ôÏÇÄÁ E|Xt − Yt|2 = 0,
Á ÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ, P(Xt = Yt) = 1 ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ t ∈ [0; T ]. úÎÁÞÉÔ, ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÓÞÅÔÎÏÇÏ
ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Á {tk} ⊂ [0; T ] ÉÍÅÅÔ ÍÅÓÔÏ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÅ

P(sup
tk
|Xtk − Ytk | = 0) = 1:

÷ ÓÉÌÕ ÎÅÐÒÅÒÙ×ÎÏÓÔÉ ÐÒÏÃÅÓÓÏ×, ÅÓÌÉ ×ÚÑÔÏ ÓÞÅÔÎÏÅ ×ÓÀÄÕ ÐÌÏÔÎÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Ï
{tk} ⊂ [0; T ], ÔÏ

P( sup
t∈[0;T ]

|Xt − Yt| = 0) = P(sup
tk
|Xtk − Ytk | = 0) = 1;

ÞÔÏ É ÔÒÅÂÏ×ÁÌÏÓØ ÄÏËÁÚÁÔØ.
úÁÍÅÞÁÎÉÅ. òÅÛÅÎÉÅ ÓÔÏÈÁÓÔÉÞÅÓËÏÇÏ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÁÌØÎÏÇÏ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ, ËÏÔÏÒÏÅ

ÍÙ ÒÁÓÓÍÏÔÒÅÌÉ, ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÓÉÌØÎÙÍ. íÏÖÎÏ ÄÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ (Xt;Ft) Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÍÁÒ-
ËÏ×ÓËÉÍ ÐÒÏÃÅÓÓÏÍ. ðÒÉ ÎÅÍÎÏÇÏ ÂÏÌÅÅ ÖÅÓÔËÉÈ ÕÓÌÏ×ÉÑÈ ÎÁ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÙ a(t; x)
É b(t; x) ÕÓÔÁÎÁ×ÌÉ×ÁÅÔÓÑ, ÞÔÏ ÐÒÏÃÅÓÓ ÄÉÆÆÕÚÉÏÎÎÙÊ.
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